
 

 

 
 
 

 
  
  
 
 
 

:�����  ( ),A AA x y    ,( ),B BB x y  ا�����ى 	
 	����

 : ����A Bx x≠  وA By y≠  

��ر��� ������� ھ� : �
��د�� دA A

B A B A

x x y y

x x y y

− −=
− −

:( )AB  

�����1:( ), ,o i j
� ��

 

���  � ا�����ى ( )1,3A    ,( )2,5B  

 ����ر��� ������)"!د 
��د�� د )AB.  

A ا�
	اب: A

B A B A

x x y y

x x y y

− −=
− −

:( )AB 

1 3

2 1 5 3

x y− −=
− −

  �#��1 3

1 2

x y− −=  

 �#��( ) ( )2 1 1 3x y− = −  �#��2 2 3 0x y− − + =  
2 1 0x y− + = ( )AB  

)إ�' 
������&%  � ا�����ى ا��#��ب :�����2 ), ,o i j
� ��

 

)ا�#( ا������ :  )1,2A    ,( )3,7B  

 ����ر��� ������)"!د 
��د�� د )AB.  

A ا�
	اب A

B A B A

x x y y

x x y y

− −=
− −

:( )AB 

1 2

3 1 7 2

x y− −=
− −

  �#��1 3

2 5

x y− −=  

 �#��( ) ( )5 1 2 3x y− = −  �#��5 5 2 6 0x y− − + =  
5 2 1 0x y− + = ( )AB  

�����3: :)) ���&% ا�# )1, 1A −,( )3,1B,( )5, 2C −.  

��ر��� ��������ت �)"!د 
��د�� د )AB  و( )BC و( )AC    


��د�� �������  )1 ا�
	اب !�!��( )AB  

A A

B A B A

x x y y

x x y y

− −=
− −

:( )AB 

( )
( )

11

3 1 1 1

yx − −− =
− − −

  �#��1 1

2 2

x y− +=  

 �#��( ) ( )2 1 2 1x y− = +  �#��2 2 2 2 0x y− − − =  
2 2 4 0x y− − = ( )AB  

2(  ��
��د�� ����� !�!��( )BC  

B B

C B C B

x x y y

x x y y

− −=
− −

:( )BC 

3 1

5 3 2 1

x y− −=
− − −

  �#��3 1

2 3

x y− −=
−

  

 �#��( ) ( )3 3 2 1x y− − = −  �#��3 2 11 0x y− − + =( )BC  
3(  ��
��د�� ����� !�!��( )AC  

A A

C A C A

x x y y

x x y y

− −=
− −

:( )AC 

( )
( )

11

5 1 2 1

yx − −− =
− − − −

  �#��1 1

4 1

x y− +=
−

  

 �#��( ) ( )1 4 1x y− − = +  �#��1 4 4 0x y− + − − =  
4 3 0x y− − − = ( )AC

  �#��4 3 0x y+ + = ( )AC  

) � ا�����ى :�����4 ); ;o i j
� �

 :) ���&% ا�#

( )1,2A −,( )4,3B  

1( %����ر��� ������� ا�0ي ��ازي 
��ر ا- �,�+ و�"!د 
��د�� د
 ��
	 ا�#( )1,2A −  

��ر��� ������� ا�0ي ��ازي 
��ر )2�
	 ا
��د�� د %��-را��1 و و
   ��)ا�# )1,2A −  

3( %����ر��� ������� ا�0ي ��ازي 
��ر ا- �,�+ و�"!د 
��د�� د
 ��
	 ا�#( )4,3B

  
Ay  ا����د�� ھ� :)1 ا�
	اب y= �#�� :  2y =  

Ax  ا����د�� ھ� :)2 x= �#�� :  1x = −  
By  ا����د�� ھ� :)3 y= �#�� :  3y =  

�����5: ���
)���&%  � ا�����ى ا��#��ب إ�'  ), ,o i j
� ��

   

) ا�#( ا������ : )1,3A  ,( )2,4B −  

1( ��)"!د 
��د�� ����� )AB         2(��)أر�2 ا���� )AB  
A )1 ا�
	اب A

B A B A

x x y y

x x y y

− −=
− −

:( )AB 

1 3

2 1 4 3

x y− −=
− − −

  �#��1 3

3 1

x y− −=
−

  

 �#��( ) ( )1 1 3 3x y− = − −  �#��1 3 9 0x y− + − =  
3 10 0x y+ − = ( )AB

  
2(  

  

 أ��د���
 ا���

 ا�����

:��	ا������� �� ا����	ى���ر�� ��  
أد �ا����	ى : ا�
�ع ����ك   

 ا����ذ:
 ����
���� !  
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 �����6:���
)���&%  � ا�����ى ا��#��ب إ�'  ), ,o i j
� ��

 

 ��)ا���� )D:4د����
) ا�0ي  ) 2 1 0D x y− + − ( وا =#�

) ا������ : )1,3A   ,( )2,5B ,( )3,6C  

1( ��)"!د ا����د�� ا��6�7%ة ����� )D
  

)ا����
+ ا���48 �������"!د )2 )D.
  

3())�#��� إ�' C و BوAھ+ ا�# )Dأر�2)4   ؟  ������

( )D   

)1 ا�
	اب
 ( ) 2 1 0D x y− + − =�*+�

 ( ) 2 1D y x= +  

2( ��)ا����
+ ا���48 ����� )D : 2ھ�m =  

3(  
 ( )1,3 ?A

   
1x ���ض  � ا����د�� : =
 

( ) 2 1D y x= +
  

2 1 1 3y = × + =  4#
)و ) ( )1,3A D∈
  

( )2,5 ?B
    

2x ���ض  � ا����د�� : =
 ( ) 2 1D y x= +

  
2 2 1 5y = × + =  4#
)و ) ( )2,5B D∈

  
( )3,6 ?C

     
3x ���ض  � ا����د�� : =

 ( ) 2 1D y x= +
  

2 3 1 7 6y = × + = ≠  4#
)و ) ( )3,6C D∉
  

��  ر4�2����( )D
  

)��� أن  ) ( )1,3A D∈ و( ) ( )2,5B D∈
  

�##� ر�2 ��( )D  )Bو �A%�2 ا�#
  

  
�����7: ���
)���&%  � ا�����ى ا��#��ب إ�'  ), ,o i j

� ��
 

 ��)ا���� )D:4د����
)ا�0ي  )3 2 0D x y+ − ( ا������ :وا =#� 

( )1, 1A −   ,( )2, 4B − ,( )3,4C  

1 ��))"!د ا����د�� ا��6�7%ة ����� )D
  

)ا����
+ ا���48 �������)"!د 2 )D.
  

3())�#��� إ�' C و BوAھ+ ا�# )Dأر�2)4   ؟  ������

( )D   

  
  

   ا�
	اب
1(

 ( )3 2 0D x y+ − =�*+�
 ( ) 3 2D y x= − +  

2( ��)ا����
+ ا���48 ����� )D : 3ھ�m = −  

3  (
 ( )1, 1 ?A −

 
1x ���ض  � ا����د�� : =

 
( ) 3 2D y x= − +

  
3 1 2 1y = − × + = −  4#
)و ) ( )1, 1A D− ∈

  
( )2, 4 ?B −

    
2x ���ض  � ا����د�� : =  

( ) 3 2D y x= − +
  

3 2 2 4y = − × + = −  4#
)و ) ( )2, 4B D− ∈
  

( )3,4 ?C
     

3x ���ض  � ا����د�� : =
 ( ) 3 2D y x= − +

  
3 3 2 7y = − × + = −  4#
)و ) ( )3,4C D∉

  
��  ر4�2����( )D

  
)��� أن  ) ( )1, 1A D− )و ∋ ) ( )2, 4B D− ∈

  
�##� ر�2 ��( )D  )Bو �A%�2 ا�#

  

  
  

�����8:  ( ) : 3 7 0D x y+ − =        

( ) : 6 2 3 0D x y′ + − )ھ+  = )D  و( )D 
��از��ن ′?  

   ا�
	اب
( ) : 3 7 0D x y+ − =

 
�#��( ) : 3 7D y x= − +  

 4#
)ا����
+ ا���48 �������و )D : 3ھ�m = −  

( ) : 6 2 3 0D x y′ + − =
 

�#��2 6 3y x= − +  

�#��
6 3

2

x
y

− += �#��
3

3
2

y x= − + 4#
ا����
+ ا���48 و

�������( )D 3mھ� : ′ ′ = −  

m و8!��  m ��#� أن =′( ) ( )D D′ �  

�����9:   �=#�
 !
���
 ���
 � ا�����ى ا��#��ب إ�' 

( ); ;o i j
� �

  ا�������	 ا������	: ���&% 

( ) : 2 3 1 0D x y+ − )و   = ) : 4 6 5 0x y∆ + + =  

)ھ+  ) ( )D   ؟�∆
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   ا�
	اب 

( ) : 2 3 1 0D x y+ − =
 

�#��( ) 2 1
:

3 3
D y x= − +  

 4#
)ا����
+ ا���48 �������و )D : ھ�
2

3
m = −  

( ) : 4 6 5 0x y∆ + + =
 

�#��6 4 5y x= − −  

�#��
4 5

6

x
y

− −= �#��
4 5

6 6
y x= − − �#>

2 5

3 6
y x=− −

 

 4#
)ا����
+ ا���48 �������و ھ� : ∆(
2

3
m ′ = −  

m و8!��  m ��#� أن =′( ) ( )D∆ �  

)���&% ا�������ت  :�����10 )1Dو( )2Dو( )3D � %�ا��

:��� ��?  

( )1 :5 2 0D x y+ + )و= )2 : 2 1 0D x y+ − = 

)و )3 : 4 2 3 0D x y+ + = .  

)��	 أن  .1 )1Dو( )2D .ن��ط��
  

)��	 أن .2 )3D و( )2D .���B ن��
��از 

  )1 ا�
	اب
( )1 : 5 2 0D x y+ + =

 
�#��5 2y x= − −

 
  

 4#
)ا���48 ������� ا����
+و )1D : 5ھ�m = −  

( )2 : 2 1 0D x y+ − =
 

�#��2 1y x= − +  

 4#
)ا����
+ ا���48 �������و )2D : 2ھ�m′ = −
  

m و8!��  m′≠ �#��)أن  )1Dو( )2D .ن��ط��
  

2( ��)ا����
+ ا���48 ����� )2D : 2ھ�m′ = −
  ( )3 : 4 2 3 0D x y+ + =

 
�#��2 4 3y x= − −  

�#��
4 3

2

x
y

− −= �#��
3

2
2

y x= − −
  

 4#
)ا����
+ ا���48 �������و )3D : 2ھ�m′′ = −  

m و8!��  m′′ ��#� أن =′( ) ( )2 3D D�  

�����11: 
 ( ) : 2 5 0D x y′ − + + =

 
)و ) : 4 2 1 0D x y+ − =  

)ھ+  )D  و( )D 
!ان ′���
?  

   ا�
	اب
( ) : 4 2 1 0D x y+ − =

 
�#��2 4 1y x= − +

 
�#��

 
4 1

2 2
y x= − + �#��

1
2

2
y x= − +  

 4#
)ا����
+ ا���48 �������و )D : 2ھ�m = −  

( ) : 2 5 0D x y′ − + + =
 

�#��2 5y x= −  

�#��
5

2

x
y

−= �#��
1 5

2 2
y x= −  4#
ا����
+ ا���48 و

�������( )D ھ� : ′
1

2
m ′ =  

  �#�!� 
1

2 1
2

m m ′× = − × = ��#� أن −( ) ( )D D′ ⊥  

�����12: �  %&���  �=#�
 !
���
 ���
ا�����ى ا��#��ب إ�' 
��): ا���� ) : 2 3 0D x y− + + =)  وا�#

)ا������:  )0,2Aو( )4,0Bو( )3,3Cو( )1, 5D − −   

)و )2,1E  
��  ا��6�7%ة  "!د 
��د��)1�����( )AB          

2())�#��� إ�' C و D ھ+ ا�# )D؟    

��  أر�2)3����( )D و( )AB  

4(�)�#��� إ�'E �ھ+ ا�# )D5   ؟(��#��� E �ھ+ ا�#

)إ�' )AB؟     

)�C?! أن  )6 )AB و( )Dان!
���
    ��D�ط�� ��  و "!د �

   ا�
	اب

1( A A

B A B A

x x y y

x x y y

− −=
− −

:( )AB 

0 2

4 0 0 2

x y− −=
− −

  �#��2

4 2

x y −=
−

  

 �#��( )2 4 2x y− = −  �#��2 4 8 0x y− − + = ( )AB
  

 �#��1
2

2
y x= − + ( )AB

  

2���( ))�#��� إ�' C و D ا�# )D   

��  ر�2)3����( )D و( )AB  
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 4���( �)�#��� إ�'E �ا�# )AB  5( ��� ��#��� E �ا�#

)إ�' )D     

)ا�������ن  )6 )AB و( )D: ان -ن!
���
 

1
2 1

2
m m  ′× = − × − = − 

  
�ط���D و� ��� ��   E ھ� ا�#

�����13: �  %&���  !
���
 ���
ا�����ى ا��#��ب إ�' 
 �=#�
��): ا���� ) : 2 1 0D x y− + + وا�#( ا������: =

( )2,1Aو( )3,4B و( )3,5C و( )1,1D و( )2,3E  
��  ا��6�7%ة  "!د 
��د��)1�����( )AB          

2())�#��� إ�' C و D ھ+ ا�# )D؟    

��  أر�2)3����( )D و( )AB  

4(�)�#��� إ�'E �ھ+ ا�# )D؟    

5(�)�#��� إ�'E �ھ+ ا�# )AB؟     

)�C?! أن  )6 )AB و( )D   ��D�ط�� ���ط��ن و "!د ��
  

   ا�
	اب

1( A A

B A B A

x x y y

x x y y

− −=
− −

:( )AB 

1 2

3 1 4 2

x y− −=
− −

  �#��1 2

2 2

x y− −=  

 �#��1 2x y− = −  �#��1 0x y− + = ( )AB
  

 �#��1y x= + ( )AB
  

2���( ))�#��� إ�' C و D ا�# )D   

��  ر�2)3����( )D و( )AB  

  

  
  
4���( �)�#��� إ�'E �ا�# )AB  5( ��� ��#��� E �ا�#

)إ�' )D     

)ا�������ن  )6 )AB و( )D ن��ط��
�?%�E
 ��� ��D� ن- 

�ط���D و� ��� ��   E ھ� ا�#

�����14:  �  %&���  !
���
 ���
ا�����ى ا��#��ب إ�' 
 �=#�
��): ا���� ) : 3 5 0D x y− + + = )  :وا�#

)ا������:  )1,4Aو( )1, 2B − )و− )2,1Dو( )0, 5C −   
��  ا��6�7%ة  "!د 
��د��)1�����( )AB          

2())�#��� إ�' C و D ھ+ ا�# )D؟    

��  أر�2)3����( )D و( )AB  

)�C?! أن  )4 )AB و( )Dن��
��از   

A)1ا�
	اب: A

B A B A

x x y y

x x y y

− −=
− −

 :( )AB
  

 

1 4

1 1 2 4

x y− −=
− − − −

  �#��1 4

2 6

x y− −=
− −

  

 �#��1 4

1 3

x y− −=  �#��3 3 4 0x y− − + = ( )AB
  

 �#��3 1y x= + ( )AB
  

2���( ))�#��� إ�' C و D ا�# )D   

�� ا ر�2)3����( )D و( )AB  

  
 4(  ���( )AB و( )Dن��3m -ن �FG� ��D ا���+ ھ� :  
��از =  

  ا������:      �"+ 
&����� ا�#=�  :�����15

      ( )1

1 0

2 2 0

x y
S

x y

+ − >
− + + <

  ا������ :�%�2 أوH ا�������ت  ا�
	اب : 
1 0; 2 2 0x y x y+ − = − + + =  

�+ ا����� وھ� ا��+ ا��&����:E1 ا���6ل <�' ا�J� K! ذا��و�  
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